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XII. osztaly — I. fordulé

2m +1

2n+1
értelmezziik a G = M x Z halmazon a ,,0” miiveletet az

1. feladat. Adott az M = {

m,n € Z} halmaz. Minden a,c € M és b,d € Z esetén

(a,b) o (c,d) = (ac,b+ d)
szaballyal.
a) Igazold, hogy az f: G — Q*, f((a,b)) = a - 2° fiiggvény bijektiv!
b) Igazold, hogy (G, o) Abel-csoport!

™

2. feladat. Hatarozd meg az f: (O, 1

)—>R,

1

cos z(1 — sin 2x)

fz) =

fiiggvény primitiv fliggvényeit!
3. feladat. Adott az a < 1 valés szam. Hatarozd meg az Osszes olyan z, y, z valos szamot, amelyekre

3(a+1)

x+y—|—z=T, Ty +yz + 2z = 3a

¢és az xyz értéke a lehets legkisebb!
4. feladat. A (G, ) csoportban teljesiilnek a kovetkezd feltételek:
a) a G elemeinek szama p”, ahol p primszam és n > 2 természetes szam;
b) ha H; és Hy olyan részcsoportjai a G-nek, amelyekre |H;| = |Hs|, akkor H, = Ho.

Igazold, hogy G-ben van olyan elem, amelynek a rendje p™.

Megjegyzés: Minden feladat kotelezs és 10 pontot ér. Munkaids 3 ora.
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