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Déva, 2020. február 11–16.

IX. osztály – I. forduló

1. feladat. Legyen An = {x ∈ (0,+∞) | xα + [x] ≤ n} és Bn = {x ∈ (0,+∞) | [xα] + x ≤ n}, ahol
[x] jelöli az x szám egész részét és α ∈ Z.

a) Igazold, hogy An ⊂ Bn+1, bármely n ∈ N esetén!

b) Igazold, hogy Bn ⊂ An+1, bármely n ∈ N esetén!

2. feladat. Oldd meg a valós számok halmazán az
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egyenletet, ahol a, b ∈ R∗.

3. feladat. Legyen x1 = 4, x2 = 6 és minden n ≥ 3 esetén legyen xn az a legkisebb összetett
természetes szám, amely nagyobb, mint 2xn−1 − xn−2.

a) Határozd meg a sorozat 2020-adik tagját!

b) Igazold, hogy
n∑
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4. feladat. Jelölje O az ABC háromszög köré írt kör középpontját. Legyen k ∈ (0, 1) és E, illetve
F két olyan pont amelyre

−→
AE = k ·

−→
AB és
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−→
AC.

a) Igazold, hogy AB = AC akkor és csakis akkor, ha létezik olyan λ nullától különböző valós
szám, amelyre
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OA.

b) Legyen BF ∩CE = {P}. Igazold, hogy ha
−−→
BF +

−−→
CE =

−→
OA és OEPF négyszög paralelogram-

ma, akkor P az ABC háromszög ortocentruma és OEPF rombusz!

Megjegyzés: Minden feladat kötelező és 10 pontot ér. Munkaidő 3 óra.
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