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VIII. osztaly

1. feladat. Oldd meg a valds szamok halmazan a kévetkezs egyenletet:
(227 — 2z + 3)(45y° — 30y + 41) = 90.

2. feladat. Igazold, hogy
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T barmely n € N* és a € R\ {1} esetén;
a JR—

b) 20202929 — 1 oszthat6 2019-cel;

a) l+a+a*+---+a" ! =

20202920 — 1

<) —a
2019

3. feladat. Btivos piramist épitenek 1 cm oldaléli kockakbol. Ennek minden szintje négyzet alaki

és a szintek rendre n?, (n—1)2, ..., 32, 22, 1% darab kockat tartalmaznak. Miutdn egymashoz rogzitik
az épitdelemeket, egy 2352 cm? teljes felszini testet nyernek. Hany szintes az elkészitett piramis?

nem teljes négyzet!

4. feladat. Az «, 0 és v harom péaronként egymésra merdleges sik, melyek az O pontban metszik
egymast, a teret 8 térnyolcadra osztva. Legyen A azon pontok halmaza a térben, melyek tavolsaga
az «, [ és 7y siktol rendre 8 cm, 6 cm és 4 cm, valamint B azon pontok halmaza a térben melyek
tavolsaga az «, ( és «y siktol rendre 12 ¢cm, 9 cm és 6 cm.

a) Igazold, hogy létezik, olyan P € A és () € B, amelyre az O, P és () pontok kollinearisak!

b) Héany olyan paronként egymassal nem egybevago téglatest létezik, amely rendelkezik az alabbi
két tulajdonsaggal:

— lapjai rendre parhuzamosak az «, 3, v sikok valamelyikével;

— van olyan testatloja, amelynek az egyik végpontja az A, a masik pedig a B halmaz eleme?

¢) Mennyi lehet a P(Q) szakasz hossza, ha P € A, () € B és mindkét pont ugyanabban a térnyolc-
adban helyezkedik el?

Megjegyzés: Minden feladat kotelezs és 10 pontot ér. Munkaids 3 ora.
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